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Matrices diagonales
Sea a € C™, definimos diag(a) € M, (C) como
diag(a) = [0k |} 4y
- o
Operador de multiplicacién en C"

(0 € CM) M, :C" — C"

M,z := diag(a)z

- €ej.

Obs: M,z=u00zx



Algunas propiedades del

operador de multiplicacion en C":

(OM]1) M, + M, =M,
(OM?2) AM, = M,,
(OM3) (M,)* = M-
(OM4) Icn = My,
(OMS5) M, M, = M,



El operador de multiplicacién en C™ es acotado:

n 2
1Mz B = oyl < (max | j|> 122
j=1

1<j<n
y si |ajol = lféljééin\ jl, entonces
H M €o H% = | jo|2
[ M, = 1ol




Invertibilidad del operador de multiplicacién en C™
M, es invert. <= diag(a) es invert.
entonces:
diag(a) es invert. < det(diag(a)) # 0

n
& [ #0
j=1

& (Vj) 0 #0.

M, es invert. <= 0¢ R(a)




Espectro del operador de multiplicacion en C”

Sp(M,) :={AeC : A\I-M, no es invertible }

Al —M, no es invertible < M), _, no es invertible
< 0e€R(M, —a)
< A e R(a).




El espacio de sucesiones cuadrado sumables

o0

?(Ng) =% = = (75)520 : Z \:l;j\z < 400
§=0

Operador de multiplicacién en ¢?(Ny)

(o sucesioén acotada) M, : 2(Ng) — £2(Np)

Ma =0 = (12

- M., estd bien definido (;por qué?)



Algunas propiedades del

operador de multiplicacion en £2(Np):

S

(OM1) M.+ My =M.y
(OM?2) AM, = My,
(OM3) (M,)* = M
(OM4)

( )

OM5

1g2(N0) = M1
MuMb = M:@b



Norma del operador de multiplicacion en £2(Ng)
o
2
I Moz |3 = laja;* < ol = 3.
j=1

Sea ¢ > 0. Existe jp tal que

HMejo HQZ‘ j0| > H Hoo_E‘

M [ =

oo




A\

T es acotado e invertible

@Fo)(vVa) lzllz=1 = [Tz|2>9

T no es invertible cuando

(Ve)Fz) (lzle=1)A([[Tz]2<2)



Invertibilidad del operador de multiplicacién en £2(Ng)

M, es invert. & (FOVj) |[[M.ejll2>9

NED) nf Jj] 26> 0

M, es invert. <= 0¢ R(a)




Espectro del operador de multiplicacién en £2(Np)

Sp(M,) :={AeC : A\I-M, no es invertible }

A —M, no es invertible < M)1_, no es invertible

< 0e€eR(A—a)

< A e R(a).
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